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1. Вiдмiнницi Олесi задали додому обчислити суму двох звичайних нескоротних дробiв
a
b
i c

d
(не обов’язково правильних). Її однокласник Андрiйко хворiв i перепитав це завдання

телефоном, але не так почув i записав, що треба додати такi двa дроби b
a
i d

c
. Коли вiн їх

додав, то запитав у Олесi вiдповiдь. Виявилось, що вiдповiдi спiвпали. Чи правильно додав
свої дроби Андрiйко, якщо Олеся одержала вiдмiнну оцiнку, a усi 4 дроби, що додавали
Андрiйко та Олеся, були попарно рiзними?

2. Знайдiть усi цiлi числа n, якi задовольняють рiвнiсть:

(n− 1)(n− 3)(n− 5) . . . (n− 2011) = n(n + 2)(n + 4) . . . (n + 2010).

3. Числа a1, a2, a3, a4, a5 та b1, b2, b3, b4, b5 є перестановками чисел 1, 2, 3, 4, 5. Доведiть,
що серед п’яти чисел a1b1, a2b2, a3b3, a4b4, a5b5 принаймнi два мають однакову остачу при
дiленнi на 5.

4. Нехай ABCD – вписаний чотирикутник. Позначимо середини сторiн AB, BC, CD
та DA через M, L,N та K вiдповiдно. Виявилось, що ∠BMN = ∠MNC. Доведiть, що
∠DKL = ∠CLK.
5. В космiчному квадратi з дiагоналлю
A(0; 0)B(10; 10) космiчний човен має доставити
непомiченим секретний лист з точки A в точку
B. Човну дозволяється рухатись таким чином:
перебуваючи в точцi (n1; m1), де n1, m1 – цiлi числа
однакової парностi, перемiститись по прямiй у будь-
яку точку (n2; m2), де n2 > n1, m2 > m1 та цiлi числа
n2, m2 також однакової парностi. Вороги встановили
радари, якi дозволяють виявити човен. Зона покри-
ття радарiв показана стрiлками на рисунку. Човен
буде виявлений, якщо його траєкторiя перетне зону
дiї радару (точка, у якiй закiнчується стрiлка, не
входить до зони покриття радару). Яких траєкторiй
руху космiчного човна бiльше – тих, де човен буде
виявлено чи тих, де човен помiчено не буде?
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На виконання завдання вiдводиться 4 години
Кожна задача оцiнюється в 7 балiв

Користування будь-якими зовнiшнiми джерелами iнформацiї,
а також будь-якими електронними засобами забороняється
Умови та розв’язання задач по усiх класах будуть наведенi

на сайтi www.matholymp.org.ua


