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1 тур
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1. Олеся записала натуральне число N . Пiсля цього Андрiйко записав
одну шосту, одну п’яту, одну четверту, одну третю та одну другу вiд числа
N . Виявилось, що сума усiх записаних чисел є цiлим числом. Яке найменше
число могла записати Олеся?

Вiдповiдь обґрунтуйте.
2. До натурального числа N справа дописали двi рiзнi ненульовi цифри.

Виявилось, що одержане число дiлиться нацiло на N . При якому найбiльшо-
му N це можливo?

Вiдповiдь обґрунтуйте.
3.1. а) Прямокутник ABCD розрiзанo нa декiлька квадратiв, периметр

кожного з яких дорiвнює цiлому числу сантиметрiв. Чи обов’язково i пери-
метр прямокутника ABCD також визначається цiлим числом сантиметрiв?

б) Квадрат ABCD розрiзанo нa декiлька квадратiв, периметр кожного з
яких дорiвнює цiлому числу сантиметрiв. Чи обов’язково i периметр квадрата
ABCD також визначається цiлим числом сантиметрiв?

Вiдповiдь обґрунтуйте.
4.1. Є 10 куп камiнцiв, у яких знаходиться вiдповiдно 3, 4, 5, . . . , 12 камiн-

цiв. За один хiд дозволяється обрати довiльнi три купки камiнцiв та додати
у першу 1 камiнець, у другу – 2, у третю – 3 камiнцi, або обрати довiльнi три
купки камiнцiв та забрати з першої купки 1 камiнець, з другої – 2, з третьої –
3 камiнцi, при умовi, що у обраних купках є достатня кiлькiсть камiнцiв.

Чи можна за скiнченну кiлькiсть ходiв одержати ситуацiю, при якiй у
кожнiй купцi знаходиться рiвно по 2011 камiнцiв?

Вiдповiдь обґрунтуйте.
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На виконання завдання вiдводиться 3 години
Кожна задача оцiнюється в 7 балiв

Користування будь-якими зовнiшнiми джерелами iнформацiї,
а також будь-якими електронними засобами забороняється
Умови та розв’язання задач по усiх класах будуть наведенi

на сайтi www.matholymp.org.ua


