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1. Олеся записала натуральне число N . Пiсля цього Андрiйко записав
одну шосту, одну п’яту, одну четверту, одну третю та одну другу вiд числа
N . Виявилось, що сума усiх записаних чисел є цiлим числом. Яке найменше
число могла записати Олеся?

Вiдповiдь обґрунтуйте.
2. До натурального числа N справа дописали двi рiзнi ненульовi цифри.

Виявилось, що одержане число дiлиться нацiло на N . При якому найбiльшо-
му N це можливo?

Вiдповiдь обґрунтуйте.
3. а) Прямокутник ABCD розрiзанo нa декiлька квадратiв, периметр ко-

жного з яких дорiвнює цiлому числу сантиметрiв. Чи обов’язково i периметр
прямокутника ABCD також визначається цiлим числом сантиметрiв?

б) Квадрат ABCD розрiзанo нa декiлька квадратiв, периметр кожного з
яких дорiвнює цiлому числу сантиметрiв. Чи обов’язково i периметр квадрата
ABCD також визначається цiлим числом сантиметрiв?

Вiдповiдь обґрунтуйте.
4. Назвемо контуром чотири вiдрiзки довжини 1, якi обмежують квадрат

1 × 1. Автомат за одну операцiю може пофарбувати будь-який контур. Яку
найменшу кiлькiсть операцiй повинен зробити автомат, щоб пофарбувати усi
зовнiшнi та внутрiшнi лiнiї сiтки прямокутника 2010× 2011?

Контури, якi фарбує автомат можуть мати спiльнi точки та вiдрiзки, а
також виходити за межi прямокутника.

Вiдповiдь обґрунтуйте.
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На виконання завдання вiдводиться 3 години
Кожна задача оцiнюється в 7 балiв

Користування будь-якими зовнiшнiми джерелами iнформацiї,
а також будь-якими електронними засобами забороняється
Умови та розв’язання задач по усiх класах будуть наведенi

на сайтi www.matholymp.org.ua


